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ENVMERATIO

MODORVM QVIBVS FIGVRAE
PLANAE RECTILINEAE PER DIAGONALES
DIVIDVNTVR IN TRIANGVLA. )

Auctore
IOH. ANDR. DE SEGNER.

'Triangulum per .diagonalem in alia folui non pofle,
vtpote quod ex fe ipfo vno tantum modo com-
ponitur, notum eft: quadrilaterum autem ita dividi
duplicem in modum pofle , mox apparet. Neque dif-
ficulter perfpicitur , modos, quibus quinque laterum
figura per diagonales in triangula foluitur, quinque efle,
quornm quilibet difcrepat ab altero. Sex autem, vel -
pluriom laterum figurae, quot modis ita foluantur
enumerare difficilius eft ; eoque difficilius , quo plura,
funt figurae latera.  Soluitur auntem hexagonum in
triangula 14 modis diverfis, heptagonum 42, ogdogo=
num 132, enncagonum 429; quUOs OUMErOs mecum
beneuolus communicavit fummus Eulerus, modo, quo
eos reperit, atque progreflionis ordine, celatis. Vtrum-
que perfpiciendi cupido, poft tentamina quaedam inania,
cos numeros eliciendi methodus occurrit adeo fimplex ,
vt in ea acquiefcendum mihi putaverim, quam hic
proponam.

Triangulum -prima ordine eft figurarum planarum

retilinearam , quadrilaterum fecunda, et ita deinceps,
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ic vt index ordinis cuivslibet reperiatur , a numero: -
laterum figurae vel angulorum duabus vnitatibus -fubtra-
&is. Ex quo fequitur , quod neminem latet ,. biangus
lum , vel lineam reétam figuram. non effe., vtpote cui:
index. ordinis o. refpondet.

Problema.

Dato indice ordinis figurac plinae rectilineae,.
n, datoque numero modorum , quo quaclibet eius ge=
neris figura alia, ordinis, -cuius exponens numero. #-
minor eft, in trianguld foluitur : reperire numerum mo-
dorum , quibus in triangula. folui poteft figura iHa:
ordinis 7.

Solutio. .

Si figura ,. cuins ordinis index eft 0, in triangula
{olni poffit modis @, figura- autem ordinis ¥, modis &,
figura ordinis 2, modis- ¢, et ita porro ;. figura. auter
ordinis-,. cuius index eft #--1, modis ¢, figura- ordinis
n—2, medis p,, reliqua;. dicaturque. numerus modoram
-quaefitus , quo figura ordinis: proxime fequentis # in
triangpla foluitur , wx: foriptis- indicious ab o ad. n—z,
ordine , atque. ad quemlibet adfcripto diunifionum nu-
mero-, hunc in modum

R o e A | ek o (o
T I et e . >
erit numerts: omoium indicum ita fcriptorum, vel par,
vel impar: prins quidem i #— 1 impar fuerit, atque
u par, pofterius i #»—1x par fuerit, atque # impar. Si
par fic nomerns indicum, fac x=2ag+256p+-2¢0, et

ita
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tta porro, dounec terminus intermedius nullus fit reli-
quus.  Sin autem numexus indicum fit impar, iisdem
factis, quia terminum intermedium vnum {uperefle ne-
cefle eft ,. qui fit 4 huius quadratum’ fadis. adde ,. vt
fiat x = 2aq -+ 20p—+ 2co+-etc. +dd. |

Ad indicem o0 eft #—=1x. Si: cnim linea retta
concipiatur vt triangulom ; figuram iftam aliter atque
aliter- diffoloi non poflfe manifefltum eft,. quia: plures
vna reétae. inter duo punéta vosn cadunt. Hoc {umpto,
fi et numerorum illufiris. Euleri quinque. priores veri
effe ponuntur, funt autem vVeri omnes, reperietur nu-
merus. modorum ,. quibus- in triangula foluitur figura
ordinis fexti, fiue ogdogonum , faciendo fecundum
{chema- adiectum.
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X 2x424-2x 14—+ 2wr0.. Sique hinc porro pex-
gere velis ad” enneagonum, quae’ figura eft oxdxms fepm
mi’, erit’ ex' fchemate produco,
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Atque fecundum perpetuam hanc legem, ex f{olo
numero modorum foluendi 1, qui pertinet ad figuram
ordinis 0, numeri eiusdem generis omnes, quorum
cuilibet qui refpondet , ordinis index , vel vnitas eft,
vel numerus vtcunque magnus , fenfim eliciuntur.

Demon{tratio.

Tab. 1V. Sit in triangula dividenda figara ACDEFGB.

Fig. 5. Cum ergo_non alia efle debeant eorum triangulorum
latera , quam quae eadem vel latera funt figurae diui-
dendae , vel diagonales: quodlibet figurae latus,. latus
fieri vnius triangulorum , debet.  Sumatur ergo latus
AB, ab eoque divifio inchoetur fic, vt fupra bafin
AB ftatvatur triangulum , cuius apex vel in C cadat,
vel in D, vel in quodcunque huivs generis punétorum
reliquorum , quorum quidem numerus, cum duabus
vnitatibus minor {it numero angulorum figurae dwmiden-
dac, indici ordinis eiusdem figurae z aequalis erit.
Quodlibet horum triangulorum vt ADDB a figura
ACDEFGB refecebit finitram ACD, et dextram
DEFGDB, quaram illa, vel haec linea recta, vel bian-
gulum , erit, fi apex trianguli ececiderit in puncta
affumptis A, B vicina, C vel G: fomma autem indicum,
quorum vnus figurae dextrae , alter finiftrae ordinem
exponit , femper ecadem erit, #—1; vnde fi in-
dex ordinis figurae finiftrac fit o, erit index ordinis
figurae dextrae n—1, i index ordinis figurae (finiftrae
fit 1, erit index ordinis figurac dextrae n#—2, et ita
porro.
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Si iam a triangulo defcripto ADB divifio figu-
rae ita abfoluatur , vt primo figurarum refectarum
finitra ACD tot modis in triangula dividatur , quot
modis dinidi poteft , tum et dextra: earum diuifio-
num tot cooftitui poflunt genera, quot. fuper AB
triangula poffunt couftitui ; id eft ; numero #; cumque
divifio figuraec dextrae ' nullo modo pendeat, a dinifione
figurae finiftrae, cuiuslibet eorum generum tot fumi poffunt
{pecies, quot modis fecari poteft figura finiftra, qua-~
rum cuilibet tot fuberunt divifiones fingulares, quot
modis figura dextra in triangula fecatur.  Vnde fequi-
tur in qualibet _eiusdem generis f{pecie eundem fore
fe¢tionum fingularium numerum, atque numerum fectio-
num f{ingularium cuiuslibet generis proditurum , numero
modorum , quibus in triangula dividi poteft figura fi-
niftra ; per numerum modorum ; quibus dextra poteft-
dividi ; multiplicato. '

~ Litteris ergo 4, 4, ¢, vt et d, et 0, p, ¢ cadem
hic notantibus , quae notabant initio, ad primum genus,
quo apex trianguli fuper A B defcripti, cadit in C,
cum it index ordinis figurae finiftrae —o, et index
ordinis figurae dextrae #—1; erit @4 numerus fectio-
num eius generis fingularium.  Ad vltimom autem
genus, quo apex trianguli cadit in G, cum index or-
dinis figurae finiftrae fit #— 1, et index ordinis figu-
rae dextrae ——o, idem prodit numerus feCtionum fin-
gularium huius generis @4, vt duo haec genera’, pri-
mum et vitimum , coniun&a, fectiones fingulares-come
prehendant numero 244, Ad alterum  divifionum

genus,
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genus , quo -trianguli -apex in D cadit, eft index ordi-
nis figurae finiftrae —1, et index ordinis figurae dex-
trae ©#— 2, hinc rumerus fe&ionum fingularinm huius
generis ——4p. Verum ad penultimum fectionum ge-
nus, quo apex trianguli cadit in F, cum fit index
ordinis figurac finiftrae #—2, et index ordinis figurae
dextraec 1, idem fectionum fingularium numerus 4p et
huoic generi fuberit , atque genus fecundum cum penul-
timo fectiones numero 24p comprehendet.  Patetque,
eodem modo fi pergamuns, donec genera, quae ita
combinari pofiint, nutl relinquantur , colleétis in fum-
mam factis .2a4q9, 20p, 2¢0 ex reliquis, voiverfum
fetionom fingularium numeram , quae omnibus generi-
bus fubfunt , obtineri. - Id autem futurum elt, fi #
numerus fuerit par. Si vero impar fuerit hic expo-
nens ordinis #, combinatis ita duobus quibus libet gene.
ribus, quac aequaliter ab extremis diftant , vnum relin-
quetur in medio punétum E, ad quod, duitis AE,
BE re@is, eiusdem ordinis figura refecabitur vtrinque.
Vnde i 4 fit numerus modorum , quibus vna harum
figurarum dividitur in’ triangola , idem numerus ad alee-
ram aeque pertinebit , eritque numerus  {ectionum
omnium generis in medio reli®i, quadratus 4d; quo
ad fummam priorem 244+ 26p-+2c0 etc addiro,
omnium figurae propofitze fectionum fingularium nu-
merus prodibit.

Vehementer crefeunt modorum , quibus figurae
plinte re@ilineae in triangula dinidi poflunt, numeri, fic,
¥ viginti laterum figura ita fecari poffit plus quam

469,
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469, oocooo modis. Appofui tabellim , quo id de-
claratur , cuius prima feries habet numerum laterum
cuinslibet figurze , altera indicem ordinis, tertia nume-
ros fectionum generis primi et vitimi, coniunétos,
quarta , numeros fectionum generis fecundi et penulti-
mi, et ita porro, ad quos apud indices impares acce-
dit numerus feCtionnm generis intermedii.  Vitima
tandem feries numeros iftos in fummam colle&os .
atque numeros ¥niverforum modorum, fedtionum omnis

.generis earum figurarum , quarum indices illis immi-
‘ment , complectitur.

‘Tom. VII. Nou. Com, Dd 1
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